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Esercizio 1 Si consideri l’applicazione lineare f : R3 −→ R3 data da

f((x, y, z)) = (2x + ky + 2z, x + y + z, (k − 2)x + (k − 2)y)

(i) Si calcoli la dimensione e si indichi una base di Ker(f) e di Im(f) al variare di k ∈ R.
(ii) Si determini per quali valori di k ∈ R il vettore (1, 1, 1) appartiene a Im(f).

Esercizio 2 In R3 si considerino i vettori v1 = (1,−1, 1) v2 = (1, 0, 1) v3 = (0, 1, 0) e i sottospazi
vettoriali:

U1 := L(v1,v2,v3) U2 :=
{

(x, y, z) ∈ R3|x = 0
}
.

(i) Si determini una base di U1 e di U2.
(ii) Si calcoli la dimensione e si determini una base di U1 ∩ U2 e di U1 + U2.

(iii) Si determini un’equazione per U1 e per U1 ∩ U2

Esercizio 3 Si consideri l’operatore f : R3 −→ R3 definito ponendo f(

xy
z

) :=

x + y + z
x + y + z

az

. Si

determini per quali valori del parametro a ∈ R l’operatore é diagonalizzabile.
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